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Επωηήζειρ Σωζηού Λάθοςρ ηων  

πανελλαδικών εξεηάζεων 2000-2017  
 

Σςναπηήζειρ 
 

1 Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f   είλαη ζπκκεηξηθή, σο πξνο ηνλ άμνλα x΄x, ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f. 

 

2 Αλ f, g είλαη δύν ζπλαξηήζεηο κε πεδία νξηζκνύ A, B αληίζηνηρα, ηόηε ε g f  νξίδεηαη αλ 

 f A B  . 

 

3 Αλ γηα δύν ζπλαξηήζεηο f ,g  νξίδνληαη νη ζπλαξηήζεηο f g  θαη g f , ηόηε ηζρύεη πάληνηε 

όηη f g g f . 

 

4 Αλ γηα δύν ζπλαξηήζεηο f,g νξίδνληαη νη f g  θαη g f , ηόηε είλαη ππνρξεσηηθά f g g f . 

 

 

5 Τν πεδίν νξηζκνύ ηεο g f απνηειείηαη από όια ηα ζηνηρεία x ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο f , γηα 

ηα νπνία ην  f x  αλήθεη ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο g .  

 

6 Αλ f, g, h είλαη ηξεηο ζπλαξηήζεηο θαη νξίδεηαη ε  h g f  ηόηε νξίδεηαη θαη ε  h g f  θαη 

ηζρύεη    h g f h g f .  

 

7 Μηα ζπλάξηεζε f κε πεδίν νξηζκνύ Α ιέκε όηη παξνπζηάδεη (νιηθό) ειάρηζην ζην 0x A , 

όηαλ    0f x f x  γηα θάζε x A . 

 

Αζκηζόπολιρ 

8 Μία ζπλάξηεζε f ιέγεηαη γλεζίσο αύμνπζα ζε έλα δηάζηεκα Γ ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο, αλ  

 ππάξρνπλ 1 2x ,x Γ  κε 1 2x x  ηέηνηα, ώζηε    1 2f x f x . 

 

9 Κάζε ζπλάξηεζε, πνπ είλαη 1-1 ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο, είλαη γλεζίσο κνλόηνλε. 

 

 

10 Μηα ζπλάξηεζε f: A  ιέγεηαη ζπλάξηεζε 1-1, όηαλ γηα νπνηαδήπνηε 1 2x ,  x A  ηζρύεη ε 

ζπλεπαγσγή: αλ 1 2x x , ηόηε    1 2f x f x . 

 

11 Μία ζπλάξηεζε f : A   είλαη ζπλάξηεζε 1 − 1 , αλ θαη κόλν αλ γηα νπνηαδήπνηε 

1 2x x A  ηζρύεη ε ζπλεπαγσγή:  αλ 1 2x x  , ηόηε    1 2f x f x . 

 

12 Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίσο κνλόηνλε ζε έλα δηάζηεκα Γ, ηόηε είλαη θαη 1-1 ζην 

δηάζηεκα απηό.  

 

13 Υπάξρνπλ ζπλαξηήζεηο πνπ είλαη 1-1, αιιά δελ είλαη γλεζίσο κνλόηνλεο. 

 

 

14 Μηα ζπλάξηεζε f είλαη 1-1, αλ θαη κόλν αλ γηα θάζε ζηνηρείν y ηνπ ζπλόινπ ηηκώλ ηεο ε 

εμίζσζε  f x y  έρεη αθξηβώο κία ιύζε σο πξνο x. 

 

15 Αλ ε f έρεη αληίζηξνθε ζπλάξηεζε 1f   θαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f έρεη έλα θνηλό ζεκείν  

Α  κε ηελ επζεία y x , ηόηε ην ζεκείν Α αλήθεη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 1f  . 

 

16 Αλ ε ζπλάξηεζε f : Α είλαη 1-1, ηόηε ηζρύεη   1f f x x,  x A   .    

 

 

17 Αλ κηα ζπλάξηεζε f : A είλαη 1-1, ηόηε γηα ηελ αληίζηξνθε ζπλάξηεζε 1f   ηζρύεη: 

       1 1f f x x,  x A θαη  f f y y,y f A     .  

 

18 Οη γξαθηθέο παξαζηάζεηο C θαη C΄ ησλ ζπλαξηήζεσλ f θαη 1f   είλαη ζπκκεηξηθέο σο πξνο 

ηελ επζεία y x  πνπ δηρνηνκεί ηηο γσλίεο xOy θαη x΄Oy΄.  

 

19 Αλ έλα ζεκείν  Μ α,β αλήθεη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε κηαο αληηζηξέςηκεο ζπλάξηεζεο  f, 

ηόηε ην ζεκείν  Μ΄ β,α αλήθεη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 1f   . 
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20 Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη 1-1 ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο, ηόηε ππάξρνπλ ζεκεία ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο f κε ηελ ίδηα ηεηαγκέλε. 

 

 

Όπια 
 

21  
0x x

lim f x


 , αλ θαη κόλν αλ    
0 0x x x x

lim f x lim f x
  

  . 

 

 

22 Έζησ κηα ζπλάξηεζε f νξηζκέλε ζ’ έλα ζύλνιν ηεο κνξθήο    0 0α,x x ,β  θαη έλαο  

πξαγκαηηθόο αξηζκόο. Τόηε ηζρύεη ε ηζνδπλακία:     
0 0x x x x

lim f x lim f x 0
 

    . 

 

23 Αλ ππάξρεη ην όξην ηεο ζπλάξηεζεο f ζην x0 θαη  
0x x

lim f x 0


 ηόηε  
0x x

lim f x 0


 . 

 

 

24 Αλ  
0x x

lim f x 0


  ηόηε  f x 0  θνληά ζην  x0 .  

 

 

25 Αλ  
0x x

lim f x 0


 , ηόηε  f x 0  θνληά ζην 0x .  

 

 

26 Αλ νη ζπλαξηήζεηο έρνπλ όξην ζην x0  θαη ηζρύεη    f x g x θνληά ζην x0, ηόηε 

   
0 0x x x x

lim f x lim g x
 

 .  

 

27 Αλ ππάξρνπλ ην     
0x x

lim f x g x


 , ηόηε θαη΄ αλάγθε ππάξρνπλ ηα  
0x x

lim f x


 θαη   

 
0x x

lim g x


. 

 

Αζκηζόπολιρ 

28 Γηα θάζε δεύγνο ζπλαξηήζεσλ f :   θαη g :  , αλ  
0x x

lim f x 0


  θαη 

 
0x x

lim g x


  , ηόηε    
0x x

lim f x g x 0


     . 

 

29 Αλ ππάξρεη ην όξην ηεο f ζην 0x  ηόηε    
0 0

k k
x x x x
lim f x lim f x
 

  εθόζνλ  f x 0  θνληά ζην 

0x  κε k  θαη k 2 . 

 

30 
Αλ  

0x x
lim f x 0


  θαη  f x 0  θνληά ζην 0x , ηόηε 
 0x x

1
lim

f x
  . 

 

 

31 
Αλ  

ox x
lim f x


   ή   , ηόηε 
 ox x

1
lim 0

f x
 . 

 

 

32 Αλ  
0x x
f xlim


 , ηόηε   

0x x
f xlim


  . 

 

 

33 Αλ είλαη  
0x x

lim f x


  , ηόηε  f x 0  θνληά ζην 0x . 

 

 

34 Αλ  
0x x

lim f x


  , ηόηε  f x 0  θνληά ζην 0x . 

 

 

35 Αλ είλαη  
0x x

lim f x


  , ηόηε  
0x x

lim f x


  . 
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36 Έζησ κηα ζπλάξηεζε f πνπ είλαη νξηζκέλε ζε έλα ζύλνιν ηεο κνξθήο    0 0α,x x ,β . 

Ιζρύεη ε ηζνδπλακία  
0x x
f xlim


  (  

0x x
f xlim


  

0x x
f xlim


 ) 

 

37 Αλ α 1  ηόηε 
x

x
lim α 0


 .  

 

 

38 Αλ 0 α 1  , ηόηε 
x

x
lim α


  . 

 

 

39 

x 0

ζπλx 1
lim 1

x


 . 

 

 

40 
Ιζρύεη όηη: 

x

εκx
lim 1

x
 . 

 

 

41 
Ιζρύεη όηη: 

x 0

εκx
lim 0

x
 . 

 

 

42 Ιζρύεη όηη: εκx x  γηα θάζε x . 

 

 

Αζκηζόπολιρ 

 

 

Σςνέσεια – Θεωπήμαηα ζςνέσειαρ 
 

 

43 Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην 0x  θαη ε ζπλάξηεζε g είλαη ζπλερήο ζην 0x , ηόηε ε 

ζύλζεζε ηνπο g f είλαη ζπλερήο ζην 0x .  

 

44 Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη νξηζκέλε ζην  α,β  θαη ζπλερήο ζην  α,β , ηόηε ε f παίξλεη πάληνηε 

ζην  α,β  κία κέγηζηε ηηκή. 

 

45 Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Γ θαη δε κεδελίδεηαη ζε απηό, ηόηε απηή 

ή είλαη ζεηηθή γηα θάζε x Γ  ή είλαη αξλεηηθή γηα θάζε x Γ , δειαδή δηαηεξεί ζηαζεξό 

πξόζεκν ζην Γ. 

 

46 H εηθόλα  f Γ ελόο δηαζηήκαηνο ∆ κέζσ κηαο ζπλερνύο θαη κε ζηαζεξήο ζπλάξηεζεο f είλαη 

δηάζηεκα. 

 

47 Αλ ε f είλαη ζπλερήο ζην  α,β  κε  f α 0  θαη ππάξρεη  μ α,β  ώζηε  f μ 0 , ηόηε θαη΄ 

αλάγθε  f β 0 . 

 

48 Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα  α,β  θαη ππάξρεη  0x α,β  ηέηνην ώζηε 

 0f x 0 , ηόηε θαη’ αλάγθε ζα ηζρύεη    f α f β 0 . 

 

49 Μηα ζπλερήο ζπλάξηεζε f δηαηεξεί πξόζεκν ζε θαζέλα από ηα δηαζηήκαηα ζηα νπνία νη 

δηαδνρηθέο ξίδεο ηεο f ρσξίδνπλ ην πεδίν νξηζκνύ ηεο. 

 

50 Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίσο θζίλνπζα θαη ζπλερήο ζε έλα αλνηθηό δηάζηεκα  α,β ,  

ηόηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο ζην δηάζηεκα απηό είλαη ην δηάζηεκα  Α,Β , όπνπ  
x α

Α lim f x


  

θαη  
x β

B lim f x


 . 

 

51 Αλ ε f είλαη ζπλερήο ζην  α,β , ηόηε ε f παίξλεη ζην  α,β κηα κέγηζηε ηηκή M θαη κηα  

ειάρηζηε ηηκή m.  
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Παπάγωγορ 
 

52 Κάζε ζπλάξηεζε f ζπλερήο ζε έλα ζεκείν ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο είλαη θαη παξαγσγίζηκε 

ζην ζεκείν απηό. 

 

53 Αλ κηα ζπλάξηεζε f δελ είλαη ζπλερήο ζην 
0x , ηόηε ε f δελ είλαη παξαγσγίζηκε ζην 

0x . 

 

 

54 Αλ ε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην 0x  , ηόηε ε f΄ είλαη πάληνηε ζπλερήο ζην 0x . 

 

 

55 Αλ ε f έρεη δεύηεξε παξάγσγν ζην 0x  ,ηόηε ε f΄ είλαη ζπλερήο ζην 0x  . 

 

 

56  ζπλx εκx,  x   . 

 

 

57 
Ιζρύεη ν ηύπνο  x x 13 x 3    , γηα θάζε x .  

 

 

58 
Γηα θάζε  1x – x / ζπλx 0   ηζρύεη:  

2

1
εθx

ζπλ x
   . 

 

 

59 
 

2

1
ζθx

εκ x
  ,  x x / εκx 0   . 

 

 

Αζκηζόπολιρ 

60 
Αλ  f x ln x  γηα θάζε x 0 , ηόηε  

1
f x

x
   γηα θάζε x 0 . 

 

 

61 
Αλ   xf x α ,  α 0  , ηόηε ηζρύεη  x x 1α xα 

 . 

 

 

62 Αλ νη ζπλαξηήζεηο f,g είλαη παξαγσγίζηκεο ζην 0x , ηόηε ε ζπλάξηεζε f g  είλαη  

παξαγσγίζηκε ζην 0x  θαη ηζρύεη:        0 0 0f g x f x g x    . 

 

63 Γηα δύν νπνηεζδήπνηε ζπλαξηήζεηο f, g παξαγσγίζηκεο ζην 0x   ηζρύεη: 

           0 0 0 0 0f g x f x g x f x g x     . 

 

64 Αλ νη ζπλαξηήζεηο f θαη g είλαη παξαγσγίζηκεο ζην 0x  θαη  0g x 0  ηόηε θαη ε ζπλάξηεζε 

f

g
 είλαη παξαγσγίζηκε ζην 0x  θαη ηζρύεη:  

       

  
0 0 0 0

0 2

0

f x g x f x g xf
x

g g x

   
 

 
. 

 

65 Γηα θάζε ζπλερή ζπλάξηεζε  f : α,β  , ε νπνία είλαη παξαγσγίζηκε ζην  α,β , αλ 

   f α f β  , ηόηε ππάξρεη αθξηβώο έλα  μ α,β  ηέηνην ώζηε  f μ 0  . 

 

66 Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην   θαη δελ είλαη αληηζηξέςηκε, ηόηε ππάξρεη 

θιεηζηό δηάζηεκα  α,β  , ζην νπνίν ε f ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεσξήκαηνο Rolle. 

 

67 Κάζε ζπλάξηεζε f, γηα ηελ νπνία ηζρύεη  f x 0   γηα θάζε    0 0x ,x x ,    , είλαη 

ζηαζεξή ζην    0 0,x x ,   . 

 

68 Έζησ δύν ζπλαξηήζεηο f,g νξηζκέλεο ζε έλα δηάζηεκα Γ. Αλ νη f,g είλαη ζπλερείο ζην Γ θαη 

   f x g x   γηα θάζε εζσηεξηθό ζεκείν x ηνπ Γ ηόηε ηζρύεη    f x g x  γηα θάζε x Γ . 
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69 Έζησ κηα ζπλάξηεζε f ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Γ θαη παξαγσγίζηκε ζην εζσηεξηθό ηνπ Γ. 

Αλ ε f είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζην Γ, ηόηε ε παξάγσγόο ηεο δελ είλαη ππνρξεσηηθά ζεηηθή 

ζην εζσηεξηθό ηνπ Γ. 

 

70 Έζησ κηα ζπλάξηεζε f, ε νπνία είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Γ. Αλ  f x 0   ζε θάζε 

εζσηεξηθό ζεκείν x ηνπ Γ, ηόηε ε f είλαη γλεζίσο θζίλνπζα ζε όιν ην Γ.  

 

71 Έζησ f κηα ζπλάξηεζε ζπλερήο ζ’ έλα δηάζηεκα Γ θαη παξαγσγίζηκε ζε θάζε εζσηεξηθό x 

ηνπ Γ. Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζην Γ ηόηε  f x 0   ζε θάζε εζσηεξηθό 

ζεκείν x ηνπ Γ.  

 

72 Έζησ ζπλάξηεζε f ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Γ θαη παξαγσγίζηκε ζε θάζε εζσηεξηθό ζεκείν 

ηνπ Γ. Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίσο θζίλνπζα ζην Γ, ηόηε ε παξάγσγόο ηεο είλαη 

ππνρξεσηηθά αξλεηηθή ζην εζσηεξηθό ηνπ Γ . 

 

73 Έζησ κηα ζπλάξηεζε f νξηζκέλε ζε έλα δηάζηεκα Γ θαη 0x  έλα εζσηεξηθό ζεκείν ηνπ Γ. Αλ 

ε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην 0x  θαη  0f x 0  , ηόηε ε f παξνπζηάδεη ππνρξεσηηθά ηνπηθό 

αθξόηαην ζην 0x .  

 

74 Έζησ ζπλάξηεζε f νξηζκέλε θαη παξαγσγίζηκε ζην δηάζηεκα  α,β  θαη ζεκείν  0x α,β  

ζην νπνίν ε f παξνπζηάδεη ηνπηθό κέγηζην. Τόηε πάληα ηζρύεη όηη  0f x 0  . 

 

75 Γηα θάζε ζπλάξηεζε f :   πνπ είλαη παξαγσγίζηκε θαη δελ παξνπζηάδεη αθξόηαηα, 

ηζρύεη  f x 0   γηα θάζε x . 

 

Αζκηζόπολιρ 

76 Αλ κηα ζπλάξηεζε f παξνπζηάδεη (νιηθό) κέγηζην, ηόηε απηό ζα είλαη ην κεγαιύηεξν από ηα 

ηνπηθά ηεο κέγηζηα. 

 

77 Έλα ηνπηθό κέγηζην κηαο ζπλάξηεζεο f κπνξεί λα είλαη κηθξόηεξν από έλα ηνπηθό ειάρηζην 

ηεο f . 

 

78 Τα εζσηεξηθά ζεκεία ηνπ δηαζηήκαηνο Γ, ζηα νπνία ε f δελ παξαγσγίδεηαη ή ε παξάγσγόο 

ηεο είλαη ίζε κε ην 0, ιέγνληαη θξίζηκα ζεκεία ηεο f ζην δηάζηεκα Γ. 

 

79 Έζησ κία ζπλάξηεζε f παξαγσγίζηκε ζ' έλα δηάζηεκα  α,β , κε εμαίξεζε ίζσο έλα ζεκείν 

ηνπ 0x , ζην νπνίν όκσο ε f είλαη ζπλερήο. Αλ  f x 0   ζην  0α,x θαη  f x 0   ζην 

 0x ,β  , ηόηε ην 0x είλαη ηνπηθό ειάρηζην ηεο f. 

 

80 Έζησ κία ζπλάξηεζε f  ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Γ θαη δύν θνξέο παξαγσγίζηκε ζην 

εζσηεξηθό ηνπ Γ. Αλ  f x 0   γηα θάζε εζσηεξηθό ζεκείν  x ηνπ Γ, ηόηε ε f είλαη θπξηή  

ζην Γ. 

 

81 Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη θπξηή ζε έλα δηάζηεκα Γ, ηόηε ε εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο f ζε θάζε ζεκείν ηνπ Γ βξίζθεηαη «πάλσ» από ηε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε. 

 

82 Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη θνίιε ζ’ έλα δηάζηεκα Γ, ηόηε ε εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο f ζε θάζε ζεκείν ηνπ Γ βξίζθεηαη θάησ από ηε γξαθηθή παξάζηαζε, κε 

εμαίξεζε ην ζεκείν επαθήο. 

 

83 Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη δύν θνξέο παξαγσγίζηκε ζην  θαη ζηξέθεη ηα θνίια πξνο ηα άλσ, 

ηόηε θαη’ αλάγθε ζα ηζρύεη  f x 0   γηα θάζε x .  

 

84 Έζησ κηα ζπλάξηεζε f ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Γ θαη δπν θνξέο παξαγσγίζηκε ζην 

εζσηεξηθό ηνπ Γ . Αλ ε f είλαη θπξηή ζην Γ , ηόηε ππνρξεσηηθά  f x 0    γηα θάζε 

εζσηεξηθό ζεκείν ηνπ Γ . 

 

85 Έζησ κηα ζπλάξηεζε f παξαγσγίζηκε ζ’ έλα δηάζηεκα  α,β  κε εμαίξεζε ίζσο έλα ζεκείν 

ηνπ 0x .
 
Αλ ε f είλαη θπξηή ζην  0α,x  θαη θνίιε ζην  0x ,β  ή αληηζηξόθσο, ηόηε ην ζεκείν 

  0 0A x ,f x  είλαη ππνρξεσηηθά ζεκείν θακπήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f.  

 

86 Υπάξρεη πνιπσλπκηθή ζπλάξηεζε βαζκνύ λ 2 , ε νπνία έρεη αζύκπησηε. 
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Ολοκληπώμαηα 
 

87 
Ιζρύεη ε ζρέζε            

β β
β

α
α α

f x g x dx f x g x f x g x dx       , όπνπ f ,g  είλαη ζπλερείο  

ζπλαξηήζεηο ζην  α,β . 

 

88 
           

β β β

 αα α
f x g x dx f x g x f x g x dx      , όπνπ f ,g  είλαη ζπλερείο ζπλαξηήζεηο 

ζην  α,β . 

 

89 Αλ f ζπλάξηεζε ζπλερήο ζην δηάζηεκα  α,β θαη γηα θάζε  x α,β  ηζρύεη  f x 0 , ηόηε  

 
β

α
f x dx 0 .  

 

90 
Γηα θάζε ζπλάξηεζε f, ζπλερή ζην  ,  , ηζρύεη: αλ  f x dx 0




 , ηόηε  f x 0  ζην 

 ,  . 

 

91 Έζησ f  κηα ζπλερήο ζπλάξηεζε ζε έλα δηάζηεκα  α,β . Αλ ηζρύεη όηη  f x 0  γηα θάζε 

 x α,β  θαη ε ζπλάξηεζε f  δελ είλαη παληνύ κεδέλ ζην δηάζηεκα απηό, ηόηε 

 
β

α

f x dx 0 . 

 

92 Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην θιεηζηό δηάζηεκα  α,β θαη ηζρύεη  f x 0 γηα θάζε  

 x α,β , ηόηε  
β

α

f x dx 0 . 

 

Αζκηζόπολιρ 

93 
Αλ  f x dx 0




  ηόηε θαη’ αλάγθε ζα είλαη  f x 0  γηα θάζε  x α,β . 

 

 

94 Αλ ε f είλαη ζπλερήο ζε δηάζηεκα Γ θαη α,β,γ Γ , ηόηε ηζρύεη:                   

                                           
β γ β

α α γ
f x dx f x dx f x dx    . 

 

95 Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα  α,β  θαη ηζρύεη  f x 0  γηα θάζε 

 x α,β ,  ηόηε ην εκβαδόλ ηνπ ρσξίνπ Ω πνπ νξίδεηαη από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f, 

ηηο επζείεο x α , x β  θαη ηνλ άμνλα x΄x είλαη    
β

α
Δ Ω f x dx  . 

 

96 Αλ f,g, g΄ είλαη ζπλερείο ζπλαξηήζεηο ζην δηάζηεκα  α,β , ηόηε:     

                                              
β β β

α α α
f x g x dx f x dx g x dx      

 

97 Γηα θάζε ζπλερή ζπλάξηεζε   f : α,β  , αλ G είλαη κηα παξάγνπζα ηεο f ζην  α,β  ηόηε   

                                            
α

β
f x dx G α G β  . 

 

98 Έζησ f κηα ζπλερήο ζπλάξηεζε ζε έλα δηάζηεκα  α,β . Αλ G είλαη κηα παξάγνπζα ηεο f 

ζην  α,β , ηόηε:      
β

α
f t dt G β G α  . 

 

99 
Γηα θάζε ζπλερή ζπλάξηεζε   f : α,β  , αλ ηζρύεη  

α

β
f x dx 0  ηόηε  f x 0  γηα 

θάζε  x α,β . 

 

100 
Αλ ε f είλαη ζπλερήο ζην  α,β  , ηόηε ηζρύεη    

β α

α β
f x dx f x dx   . 
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101 
Τν νινθιήξσκα  

β

α
f x dx είλαη ίζν κε ην άζξνηζκα ησλ εκβαδώλ ησλ ρσξίσλ πνπ 

βξίζθνληαη  πάλσ από ηνλ άμνλα x΄x κείνλ ην άζξνηζκα ησλ εκβαδώλ ησλ ρσξίσλ πνπ 

βξίζθνληαη θάησ από ηνλ άμνλα x΄x. 

 

  

Απανηήζειρ 
 

 

Σςναπηήζειρ 

 

Όπια 

 

 

Σςνέσεια – Θεωπήμαηα ζςνέσειαρ 

 

 

 

 

 

Παπάγωγορ 

 

 

 

 

 

 

 

 

Ολοκληπώμαηα 
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